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La puntuación va acorde con la duración del problema. 

No es necesaria calculadora, por lo tanto no se permite usarla. 

La duración total es de 2 horas para la parte de integración y 1:45 horas para la parte 

de derivación. 

Derivación (1:45 horas) (EJ 1, 5:3 PTS; EJ 2, 4: 1PTO; EJ 3: 1’5PTS; EJ 6: 0’5PTS) 

NOTA: Leer con atención. Cuando tenemos la función            , procedemos 

de la siguiente manera para hallar su derivada (saltándome pasos intermedios): 

                                     

                                                          

       
 

 
    

Luego 

                                                                    

                                . 

 

1- Hallar la derivada segunda de las siguientes funciones: 

 

     
  

 
 

 

     
 

   
 
 

     

 

     
 

 
                      

 

 

2- Dadas las funciones                  -    
  

 
 , hallar 

     

     
 y 

     

     
. 



 

3- Hallar   , siendo         
. 

 

4- Hallar la ecuación de la recta tangente en el punto (1,0) a la función 

       
 

. 

 

 

5- Dada            
                     

                         

               . Recomendación: llamar                          

   
, y            las respectivas derivadas, para trabajar con más facilidad y 

aplicar mejor la regla de la cadena. Una vez planteada la derivación, sustituir las 

funciones y simplificar. 

 

6- Definir el concepto de derivada de una función en un punto. 

 

 

Integración (2 horas) 

(1 punto) PROBLEMA 1 

Resolver la ecuación       

           

 (1 punto) PROBLEMA 2 

Hallar la primitiva    

      
   

    
   

usando el cambio de variable       . 

(2 puntos) PROBLEMA 3 

La Relación de Euler se define como, 

                    

 

 donde      , con    .  



Hallar la primitiva de 

     
  

       
 

respecto de la variable  , y dejar el resultado en función de              , ‘ ’ usando 

la Relación de Euler. 

Nota: la respuesta va en función de un arco-tangente de “algo”, para llegar a él, 

completar cuadrado en el denominador de         usando la igualdad  

                      

Sabiendo que a=1 y b=c=2. Una vez hallada la primitiva, conseguir el valor de C tal que 

la primitiva pase por el punto  = 
 

 
   . (C es la constante de integración). 

(2 puntos) PROBLEMA 4 

Dada 

     
 

       
              

hallar            donde      resulta de integrar      respecto de  . 

                                                                                           

 

 

(2 puntos) PROBLEMA 5 

Hallar el área encerrada por la función               y el eje OX. Dejar el 

resultado en función de ‘ ’. Representar de manera aproximada la gráfica de      para 

facilitar el problema. 

 

(1 punto) PROBLEMA 6 

Demostrar que la solución de la ecuación       
            

  
, respecto de  , es  

  =     
 

        
 .       

  

  
                                        

(1 punto) PROBLEMA 7 

Demostrar razonadamente cuánto vale el área encerrada por              y el eje 

 . Lo mismo con la recta                  y el eje  . Afirmar o refutar si 

                      . 

 



 


